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TRIGONOMETRIE1 


D Le radian et le cercle >” SE 3) abscisse curviligne principale 

trigonométrique : / ı [parmi les abscisses curvilignes d’un point M du cercle 

1) Soit un cercle C de centre O et l 7 trigonométrique une seule se situe dans l'intervalle 

de rayon 1. | j l |z k x | et on l’appelle abscisse curviligne principale 

On appelle radian, noté rad, la \ | _ 
\ Fi HI)) Relation de Chasles pour les angles orientés 


mesure de l'angle au centre qui | 
i A n ed de deux demi-droites et de vecteurs 


intercepte un arc de longueur 1 — | no _ 
du cercle. DSoit [Ox) et [Oy) et[0z) trois demi-droites d’origine O 


2) on appelle cercle On a: (Ox:0y)+(0y;0z)=(0x;0z)[27| 
(Ox;,0y)=-(0y;0x)[27| 


2)l’angle orienté des vecteurs non nuls y et y dans cet 


trigonométrique tout cercle de 
centre O et de rayon 1 muni 


d’un point d’origine Í 


et d’un sens de parcours ordre est l’angle noté (U v) 


appelé direct (sens contraire 
PP ( 3)Pour des vecteurs non nuls, on a : 


au sens des aiguilles d’une 


montre) a) (u ;u)=0[27] b) (u;-u)=7[27] 
3) Les mesures en radian et en degré d'un même angle sont a | 
i c) (u : v) $ ( ; w) = (u w)[27] relation de Chasles 
proportionnelles 
e Si x est la mesure d'un angle en radian et y sa mesure en| Fton a: (0 €) = —{(üi, u) + 2kT 
RE 7 - 9 
degré alors : = = —— Cu 0) = (uv) +7 + . 
m 180 (u, =T) = (4, T) + 2kr 
4) Correspondance degrés et radians (a, =u) = (ui, T) + Tr + 2kr 
Ainsi, à 27 radians (tour complet), on fait correspondre un | V)Les rapports aiconomeiiyues d’un nombre 
angle de 360°. réel. 


Par proportionnalité, on obtient les correspondances 
suivantes : 


Mesure en JT JT > 
radians X rad p E r 
Mesure en 
__ 0 180° | 360° 
degrés y 
IT) Les abscisse curviligne d’un point sur le cercle 
trigonométrique 


| 


1) soit M un point du cercle trigonométrique d’origine I 
Et soit Œ la longueur de l’arc ZM I(on allant del vers M 
dans le sens direct) en radian 1)Soit (C ) un cercle trigonométrique de centre O et 


Tout réel qui s’écrit sous la forme : œ +2k7 avec k = 7 a "origine Î et Soit X € R il existe un point M de (C) 
s’appelle abscisse curviligne de M 


nique tel que X est une abscisse curviligne de M 
2) si Xet x” deux abscisses curvilignes du même point M 


dans le cercle trigonométrique alors il existe un k € Z tel Soit C le projeté orthogonal de M sur (OI ) 
que: X—X =2kT on écrit: x= x'[27| :Et on lit: x Et soit S le projeté orthogonal de M sur (OJ) 


est congrue a X ' modulo 27 Le cosinus du nombre réel x est l’abscisse de M 
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Et on note cos x. ) Signe de Cosinus, sinus 
- Le sinus du nombre réel x est l’ordonnée de M 
et on note Sin x. 


-Soit (A) la droite tangente a (C) en Î 
Si M +J et M + J' alors la droite (OM ) coupe la 


tangente (A) en un point T 


Le nombre réel IT l’abscisse de T sur l’axe ( A) est La 


tangente du nombre réel x et on note tan x. 
Remarques : 


V Les rapports trigonométriques : cos x et sin x et tan x. 
sont aussi appelés cosinus et sinus et tangente de l’angle 


orienté (oi OM) 


. . JU 
v tan x existe ssi x-5 + Er avec k eZ 


v La cotangente de x est le nombre réel x noté cotant x et on 
a : 


cotan x = | 
tan x e Si_Te,<7 alors cosx>0 
2)Cosinus, sinus et tangente d’angles remarquables : 2 2 
e SiZ<„<Z alors COSX <0 


2 2 
e Si0<x<7x alors Sinx2>0 
e Si Tr<x<27r alors Sin x <0 


« C’est en forgeant que l'on devient forgeron » Dit un 
proverbe. 
C'est en s 'entraïnant régulièrement aux calculs et exercices 


3)Propriétés : Pour tout nombre réel x, on a : 
1) —-I<cosx<1l 2) -I<sinx<l 


3) cos? x +sin?x=1 4) cosx=cos(x+2kr) où k eZ à 
5) sin x =sin (x+ 2k7) où k entier relatif 


| T . 
6)si x^ + km avec k EZ alors : tan y = MX 
2 cosx 


Que l'on devient un mathématicien 


T) si y+ kr avec k eZ alors: tan(x+kr)=tanx 
2 


8) ‘1+(tanx ) = l si yŽ4kr 
(cosx } 2 


9) cos(—x) = cos x et sin(—x)= -sin x 


10) cos(z+x)=-cos x et sin(z+x)=-sin x 
11) cos(7-x)=-cos x et sin(7-x)=sinx 
12) cos| Z+ x)= -sinx et sn(Z+x)=cosx 
2 2 
13) os| Ex) =sinx et sin(Z-x)]= cosx 
2 2 
14) tan(r-x)=-tan x et tan(z+x)= tan x Ta 
z 


15) tan(z-x)=-tanx et tan(z+x)=tanx si x5 tka 
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